
Свойства чисел сочетаний

1. Докажите, что...

а) ...
n∑

k=0

Ck
n = 2n;

б) ...
n∑

k=0

(−1)kCk
n = 0.

2. Докажите, что...
а) ... kCk

n = nCk−1
n−1;

б) ... (n− k)Ck
n = nCk

n−1.

3. Свертка Ван дер Монда. ∑
k

Ck
n1
Cm−k

n2
= Cm

n1+n2
.

4. Докажите, что
Cm

n · Ck
m = Ck

n · Cm−k
n−k = Cm−k

n · Ck
n−m+k.

5. Докажите, что ∑
k

Ck
n−k = Fn+1.

6. Докажите, что
m∑
k=0

(−1)kCk
n = (−1)mCm

n−1.

7. Пусть p – простое число. Докажите, что:
а) Ck

p+1 ≡p 0 при 1 < k < p;
б) Ck

p−1 ≡p (−1)k при 0 ≤ k ≤ p− 1.
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