JIpyxkeckuit maremarndeckuii 6oii. FULL

1. Bnaga u Hara urpator B urpy. OHu 1o odepejiu CjieBa HaIpaBO 3alllCHIBAIOT
1udpbl: Jnbo eaunuily, aubo JiBoiiKy. [IpourpsiBaerT TOT, 1MOCAE YbErO X0j1a HECKOJIb-
KO IOCJIEJIHUX UMD COCTABJIAIOT YMCJIO, Jesiiieecs Ha 7 0e3 ocrarka. Biajia xomgur
nepBbIM. MoXKeT Jiu KTO-HHOYIb U3 UT'POKOB IO0OEIUTH, KaK Obl HU UI'PaAJI COIEPHUK

2. Jlana jpoOb 1/ 3. Paszpemiennt oneparuu:
(i) yBequuuTh wmeauTenb Ha 2015,
(ii) yBesmuurTh 3HaMeHaresb Ha 2016,
(iii) cokpaTuTh JPOOH.
Mo>kHO Jir ¢ TIOMOIIBIO TOJIBKO 3TUX ONepalnii moayInuTh Jpodhb 5/ 7

3. Umeercs kierdarsiit npsimoyrosibiuk 2014 x 2015. Ero paspesajiv Ha HECKOJIb-
KO KBaJIpATOB TIO JINHUSAM CeTKHW. Kakoe HamMeHbIllee UnUCJIO KBaJIpaTOB C HeYeTHOM
CTOPOHOI MOTJIO OKa3aThCs TOC/Ie pa3pe3aHus’

4. MoxxHo Jin pazpe3aTh (purypy

Ha TETPaMUHO Ej ? TeTpaMuHO paspernaercs MOBOPAYNBATEL U IePEeBOPAINBATD.

a b c
5. IIpo uucna a,b,c € R u3BeCTHO, UTO = = . Kakue
b+c—a c+a—b a+b—c

3HAYEHUS MOXKET NPUHUMATh BbIDayKeHUe (a+b)(b+c)(c+ a)/abc?

6. MuoxkecTBO A COCTONUT U3 BCEX MIECTU3HAYHBIX YUCE] ¢ CyMMOit nnudp 47 u Bcex
MATU3HAYHDBIX THCEJ ¢ CYMMO# Tudp 38; MHOXKECTBO B COCTOUT M3 BCEX TMECTH3HATHBIX
YUCEJI C CyMMOI 45 1 BceX MATU3HAUYHBIX Ynces1 ¢ cyMmmoit 1ndp 36. B kakom MHOXKecTRe
Oouibitie siemenToB: A niau B?

7. Hau pasnocropounuii rpeyrojbink ABC. Ha ero croponax AB, BC' u C' A B3siTbl
rouku P, (), R takue, uto AP : PB = BQ : QC = CR : RA =2 : 1. Jlokaxure, 9TO
y Tpeyrosbanka PQR cTopoHb neneHanKyasspabl cropornam Tpeyroiabanka ABC.

8. B Brinykjiom gersipexyrosnbiauke ABC' D na cropone AD Boibpana Touka F, jist
koropoit BE > AB. Ussecrno, ato AC > C'D. Jlokaxure, uro £D < 2BC.



Prijateljska matematicka bitka. FULL

1. Vlada i Nata igraju u igru. Oni naizmeni¢no upisuju sleva na desno cifre: ili
jedinicu, ili dvojku. Gubi onaj posle ¢ijeg poteza nekoliko poslednjih cifara daju broj
deljiv sa 7 bez ostatka. Pocinje Vlada. Da li jedan od igraca moze da pobedi bez obzira
na igru protivnika?

2. Dat je razlomak 1/3. Dozvoljene su operacije:
(i) povecati brojilac za 2015,

(ii) povecati imenilac za 2016,
(iii) skratiti razlomak.

Da li se pomoc¢u samo tih operacija moze dobiti razlomak 5/ ]7

3. Pravougaona tabla 2014 x 2015 je podeljena na nekoliko kvadrata duz linija
mreze. Koji se najmanji moguéi broj kvadrata sa neparnom stranicom mogao dobiti?

4. Da li se figura

moze podeliti na tetramino Ej ? Dozvoljeno je okretati tetramino.
a b c
5. Brojevi a,b,c € R su takvi da je = -
b+c—a ct+a—>b a+b—c

vrednosti moze da prima izraz (@ +0)(b+¢)(c+ a)/abc?

6. Skup A sadrzi sve Sestocifrene brojeve ciji je zbir cifara 47 i sve petocifrene

. Koje

brojeve ciji je zbir cifara 38; skup B sadrzi sve Sestocifrene brojeve ciji je zbir cifara 45
i petocifrene brojeve ciji je zbir cifara 36. Koji skup ima vise elemenata: A ili B?

7. Dat je jednakostrani¢an trougao ABC'. Na njegovim stranicama AB, BC' i CA
uzete su tacke P, ), R takve da je AP : PB = BQ : QC = CR : RA =2 : 1.
Dokazati da su stranice trougla PQ R uspravne ka stranicama trougla ABC'

8. U konveksnom cetvorouglu ABC' D na stranici AD odabrana je tacka E takva
da je BE > AB. Takodje je AC > C'D. Dokazati da je ED < 2BC.



Jlpy>xkeckuii maremarumiecknii 6oii. LITE

1. Moxkmuo Jjim (bﬂrypy Ha pUCYHKE pa3pe3aTh Ha JJOMUHO (HpHMoyFO.HbHI/IKI/I 2 x 1,
(1] )?
T.€. !

2. meeTcd npsaMOyToJibHas JIOCKa M X N, TPUYEM m U N HedeTHbI. /IBoe urparmoT B
UT'PY: MOYXKHO 3aKPACUTh JIOOYIO KJIETKY, KOTOpas UMEET POBHO OJIHY ODOIILYIO CTOPOHY C
yKe 3aKpallieHHoit kjierkoii. [lepBoit MoXkHO 3aKkpacuTh JiI0OYI0 KJleTKy. [IpourpniBaer
TOT, KTO HE MOXKET CJleJIaTh X0/, ¥ KOI'O U3 UI'POKOB €CTb BbIMI'PbIIIHAA CTPATEIUs: Y
HAYMHAIOIIEr0 UJIN ero COMepHUKa?!

3. Pycckasa neneranmsa ormpaBuiiach B Iemwuil moxoj, mo benrpajy. B nmepsolii gac
OHU IIPOIILIN 1/ 3 BCero IyTH, BO BTOPOi Yac OHU MPOIILIN 1/ 3 OCTaTKa, B TPETHil 1/ 3

OT HOBOI'O OCTaTKa. B pesy/brare UM OCTaJOCh MPORTH 5/ 3 kM. Kakosa jjinna Bcero
MapIIpyTa’

4. Mapwuna permmia cBapuTh cyil. s 9Toro eii Ha/10 HAJUTH POBHO D JT B KACTPIOJIIO.
Kak eit 910 cyiesiarh, ecjiu KacTpIoJist BMEIIaeT B ¢e0si MaKCUMyM 7 JIMTPOB, HO eIle y
Hee ecTb 3-JINTPoBasi DaHKa?!

Kparkoe HalloMuHaHue npaBuJ

Komanipl 110 0uepe/iy BbI3bIBAIOT COIIEPHUKOB Ha KaKylo-Jub0 n3 eme He pasodpan-
HBIX 3aJ1a4. Komanga MoxkeT Jinbo IPUHSTEH BLI30B, JIUOO CIEIATh Nposepky KoppeKmmo-
cmu. KoManjia, TpUHABINAS BBI30B, BLICTABIIACT JOKJALUYNKA, CONMCPHUKNA — ONTOHCH-
ta. Ecau komanga Tpebyer npoBepKy KOPPEKTHOCTH, TO OH& BBICTABJIACT OINIOHEHTA,
a CONEPHUKHU — JOKJIaJu9MKa. B 060l MOMEHT payHja y JIOCKHM HAaXOIATCA U ODIa-
IOTCH JIBA 9eJIOBEKA; KPOME HUX U JKIOPH, B JIUCKYCUU HE y4acTByeT HMKTO. Kaxkiblii
YYaCTHUK MOYKET BBIXOJINTH K JIOCKE He boJiee JiBeyX pas.

JTasiee JIOKJIaJIHUK, OIIIIOHEHT U XKIOPU CHIPABE/LIMBO Pa3birPbIBAIOT 12 OUKOB 3a j1aH-
HYTO 38/1a1y: CHAYAJA CJOBO MPEJIOCTABIISETCS JIOKIQTIAKY (U1 pACCKa3a, PEIeHns —
npuMepro 10 MUHYT), 3aTeM ONMOHEHTY (11 AMCKYCCHH ¢ JTOKJIAIIUKOM - MTPUMEPHO
10 MuHyT), 3aTeM HauMHAET pasbUpPAThCs KIOpU (CKOJIBKO 1morpebyercs). BoamMoKHbI
IepeMeHbl POJIeii, eciii 3TO He ObLIa TPOBEPKa KOPPEKTHOCTH.

2Kiopu BCE BpeMsi urpaer poJib BBICIIEIO pasyMa, YKa3aHus >KIOpU OOS3aHbI K HC-
TOJTHEHUIO.



Prijateljska matematicka bitka. LITE

1. Da li se figura na slici moze podeliti na domino (pravougaonike 2 x 1, odnosno
1] )?

2. Data je pravougaona tabla m X n, gde su m i n neparni. Dva igraca u jednom
potezu mogu da oboje bilo koje polje koje ima tacno jednu zajednicku stranicu sa veé
obojenim poljima. U prvom potezu moze se obojiti bilo koje polje. Gubi onaj ko ne
moze da napravi dozvoljeni potez. Koji od igraca ima pobednicku strategiju: onaj ko
pocinje ili njegov suparnik?

3. Ruska delegacija je krenula u Setnju po Beogradu. U toku prvog sata presli su
1/3 puta, u toku drugog sata su presli 1/3 ostatka, u toku treéeg 1/3 novog ostatka.

Preostalo im je da predju 5/3 km. Koja je duzina cele marsrute?

4. Marina je odlucila da skuva supu. Za to joj je potrebno sipati 5 | vode u Serpu.
Kako da to uradi ako u Serpu staje najvise 7 litara, a Marina jos ima teglu od 3 17

Kratki podsetnik pravila

Ekipe naimenic¢no izazivaju protivnike na bilo koji od neiskoriséenih zadataka. Ekipa
moze ili da primi izazov ili da zatrazi proveru ispravnosti. Ako ekipa prima izazov onda
jedan od njenih ¢lanova postaje izvestiocem, a jedan od ¢lanova protivnicke ekipe
postaje oponentom. Ako ekipa trazi proveru isravnosti onda jedan od njenih ¢lanova
postaje oponentom, a jedan od ¢lanova protivnicke ekipe — izvestiocem. U svakom
trenutku u toku runde ispred table se nalaze svega dvoje; osim njih i zirija niko ne
ucestvuje u diskusiji. Svaki ucesnik moze izlaziti pred tablu najvise dva puta.

Dalje izvestilac, oponent i Zziri posteno dele 12 bodova za tekuéi zadatak: prvo
izvestilac objasni svoje reSenje (za to ima oko 10 minuta), onda oponent postavlja
pitanja, trudeci se da pronadje bilo koju gresku u resenju izvestioca (oko 10 minuta), i
na kraju ziri razmatra reSenje. Moguca je izmena uloga ako nije bila provera ispravnosti.

Ziri sve vreme igra ulogu viSeg razuma i njegove odluke se moraju postovati.



