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Çàäà÷à î äåðåâåíñêèõ ñâàäüáàõ

Â äåðåâíå æèâóò íåñêîëüêî þíîøåé è íåñêîëüêî äåâóøåê. Íåêîòîðûå

þíîøè çíàêîìû ñ íåêîòîðûìè äåâóøêàìè. Òðåáóåòñÿ ïîæåíèòü

ìàêñèìàëüíî âîçìîæíîå ÷èñëî ïàð ïðè óñëîâèè, ÷òî æåíèò ìîæíî

òîëüêî çíàêîìûå ïàðû.

Îïðåäåëåíèå

Ãðàô íàçûâàåòñÿ äâóäîëüíûì, åñëè åãî âåðøèíû ìîæíî ðàçáèòü íà

äâà ìíîæåñòâà X è Y òàêèõ, ÷òî êàæäîå ðåáðî ãðàôà ñîåäèíÿåò

íåêîòîðóþ âåðøèíó èç X ñ íåêîòîðîé âåðøèíîé èç Y . Ìíîæåñòâà X è

Y íàçûâàþòñÿ äîëÿìè ýòîãî ãðàôà.

Òåîðåìà (Ê�åíèã)

Ãðàô ÿâëÿåòñÿ äâóäîëüíûì òîãäà è òîëüêî òîãäà, êîãäà îí ñîäåðæèò

áîëåå îäíîé âåðøèíû è âñå åãî öèêëû èìåþò ÷åòíóþ äëèíó.
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Îïðåäåëåíèå

Ïàðîñî÷åòàíèåì â ãðàôå íàçûâàåòñÿ ïîäãðàô, â êîòîðîì âñå âåðøèíû

èìåþò ñòåïåíü 1.

Ïàðîñî÷åòàíèÿ ñóùåñòâóþò â ëþáîì ãðàôå, ñîñòîÿùåì íå òîëüêî

èç èçîëèðîâàííûõ âåðøèí (ïîäãðàô èç äâóõ ñìåæíûõ âåðøèí è

ðåáðà ìåæäó íèìè ÿâëÿåòñÿ ïàðîñî÷åòàíèåì).

×àùå âñåãî ïàðîñî÷åòàíèÿ ðàññìàòðèâàþòñÿ äëÿ äâóäîëüíûõ

ãðàôîâ.
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Îïðåäåëåíèå

Ïàðîñî÷åòàíèåì â ãðàôå íàçûâàåòñÿ ïîäãðàô, â êîòîðîì âñå âåðøèíû

èìåþò ñòåïåíü 1.

Ïàðîñî÷åòàíèÿ ñóùåñòâóþò â ëþáîì ãðàôå, ñîñòîÿùåì íå òîëüêî

èç èçîëèðîâàííûõ âåðøèí (ïîäãðàô èç äâóõ ñìåæíûõ âåðøèí è

ðåáðà ìåæäó íèìè ÿâëÿåòñÿ ïàðîñî÷åòàíèåì).

×àùå âñåãî ïàðîñî÷åòàíèÿ ðàññìàòðèâàþòñÿ äëÿ äâóäîëüíûõ

ãðàôîâ.

Òðóøèí Áîðèñ Âèêòîðîâè÷ Ãðàôû II èþëü 2013 ã. 3 / 6



Îïðåäåëåíèå

Ïàðîñî÷åòàíèå â ãðàôå íàçûâàåòñÿ ìàêñèìàëüíûì, åñëè â ãðàôå

íåò ïàðîñî÷åòàíèé ñ áîëüøì ÷èñëîì ðåáåð.

Âåðøèíà ãðàôà íàçûâàåòñÿ íàñûùåííîé â ïàðîñî÷åòàíèè, åñëè â

ýòîì ïàðîñî÷åòàíèè ñóùåñòâóåò ðåáðî ñ êîíöîì â ýòîé âåðøèíå; è

ñâîáîäíîé â ïàðîñî÷åòàíèè, åñëè â ïàðîñî÷åòàíèè íåò òàêîãî

ðåáåðà.

Ïàðîñî÷åòàíèå íàçûâàåòñÿ ñîâåðøåííûì, åñëè âñå âåðøèíû

ãðàôà íàñûùåíû â ýòîì ïàðîñî÷åòàíèè.
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Çàäà÷à î íàçíà÷åíèÿõ

Äàí äâóäîëüíûé ãðàô, òðåáóåòñÿ ïîñòðîèòü ìàêñèìàëüíîå

ïàðîñî÷åòàíèå.

Ê òàêîé ãðàôîâîé ïîñòàíîâêå ñâîäÿòñÿ ñàìûå ðàçíûå çàäà÷è.

Ïðèâåäåì íåñêîëüêî ïðèìåðîâ:

Çàäà÷à î äåðåâåíñêèõ ñâàäüáàõ.

Íàçíà÷åíèå íà äîëæíîñòü: èìåþòñÿ âàêàíòíûå äîëæíîñòè è

ïðåòåíäåíòû íà íèõ, î êàæäîì ïðåòåíäåíòå èçâåñòíî êàêèå

äîëæíîñòè îí ìîæåò çàíÿòü, òðåáóåòñÿ çàïîëíèòü ìàêñèìóì

âàêàíñèé.

Âûáîð ïðåäñòàâèòåëåé: â ïàðëàìåíòå åñòü íåñêîëüêî êîìèññèé,

÷ëåí ïàðëàìåíòà ìîæåò çàñåäàòü â íåñêîëüêèõ êîìèññèÿõ; íóæíî

âûáðàòü ïðåäñåäàòåëÿ êàæäîé êîìèññèè.
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Îïðåäåëåíèå

Ïóñòü äàí ãðàô, v � åãî ïðîèçâîëüíàÿ âåðøèíà. Îêðåñòíîñòüþ

âåðøèíû v íàçûâàåòñÿ ìíîæåñòâî O(v) âñåõ ñìåæíûõ åé âåðøèí.

Åñëè M � ïðîèçâîëüíîå ìíîæåñòâî âåðøèí ãðàôà, òî

îêðåñòíîñòüþ ìíîæåñòâà M íàçûâàåòñÿ ìíîæåñòâî O(M) âñåõ
âåðøèí, ñìåæíûõ õîòÿ áû ñ îäíîé âåðøèíîé èç M.

Òåîðåìà (Õîëëà)

Äàí äâóäîëüíûé ãðàô ñ äîëÿìè X è Y . Ñîâåðøåííîå ïàðîñî÷åòàíèå â

íåì ñóùåñòâóåò òîãäà è òîëüêî òîãäà, êîãäà |X | = |Y | è |O(M)| > |M|
äëÿ âñÿêîãî M ⊂ X .

Òðóøèí Áîðèñ Âèêòîðîâè÷ Ãðàôû II èþëü 2013 ã. 6 / 6



Îïðåäåëåíèå
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